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Trabajo Practico de N°38

Analisis de funciones |

Interseccidn con los ejes
La ordenada al origen es el punto de interseccién de la grifica con el eje y; vale decir que correspon-
de al punto de coordenadas (0;y). Para determinar analiticamente este punto hay que resolver f{0) = c.
Los ceros o rafces de una funcién son las abscisas de los puntos de interseccién de la grifica con
el eje x; vale decir que corresponden a los puntos de coordenadas (x;0). Para determinar analiticamen-
te este punto hay que resolver la ecuacion f(x) = 0. Al conjunto formado por los ceros o raices de una
funcién se los designa C.

f(x) = %x-4

f0)=10-4 ¥

f(O) = = 4 =» (0;-4) es la ordenada al origen : =
O=%x—4 = ? 8 X
4=12-x .

4:%:,: .«;l'.'nm de afigen

& =% =+ (8;0) es la raiz M

Teorema de Bolzano

Si una funcién f(x) es continua en un intervalo de su dominio, y tiene distinto signo en los extremos
del mismo, entonces la grifica de la funcién corta al eje x en ese intervalo. Es decir, la funcidn tiene
por lo menos una raiz real en ese intervalo.

N |
Eﬂ’;g}nf{qno.«geh;b} 7
%’::]"W'u’”‘t' (bs0) N :
- " Y ; (]
= la \"-_',,_t_r( cd | x
Como consecuencia del teorema anterior, entre ] 2 \.E'"
dos raices reales consecutivas la funcion adopta ,f |

solo valores positivos o negativos.

Conjuntos de positividad y negatividad de una funcion
El conjunto de positividad esta formado por todos los valores del dominio para los cuales la funcién
es positiva, C"=xe D,af(¥) >0

El conjunto de negatividad estd formado por todos los valores del dominio para los cuales la funcién

es negativa. C =xe D, af(x) <0 ¥
= e
Los conjuntos de positividad y negatividad quedan Ak
determinados por las raices reales de la funcion. 4'/ : A\ =
b\,
C' = (a;b) U (g;+e0) / a Ii_ \.-.-r c IE_
o — n ;
€ = (eeia) U (b:0) = 7
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Funciones pares e impares
Existen condiciones de simetria que facilitan la representacion grifica de ciertas funciones.
* Una funcién es par cuando su grifica es simétrica respecto del eje y.

f(x) es par & f(x) = f(-x) 1 T
f()t} =|KI =N " -H
f(=x) = |-x| =x iy
() = f(~x) ,

L]

La grafica de la funcidn f(x) = [x| es simétrica
respeclo del gje de las ordenadas; se dice
entonces que es una funcién par.

S

* Una funcién es impar cuando su gréfica es simétrica respecto del origen de coordenadas.
f(x) es impar ¢ [(x) = —f(-x) I

f(x) = 2x 4 =
f(~X) = 2.(~X) = -2 i

~f(x) = 2% = f{x) = ~F(~x) ’

La grdfica de la funcién f(x) = 2x es simétrica |1 4 Lx

Eh

respecto del origen de coordenadas; se dice
entonces que es una funcién impar.

* 5 una funcién no es par ni impar, se dice que no tiene paridad.

Crecimiento y decrecimiento de una funcién
* Una funcidn f{x) es creciente, en un cierto intervalo de su dominio, cuando al aumentar los valores
que adopta la variable independiente, también aumentan los valores de sus imigenes.
f(x) es creciente e x, > x =2 f(x,) > f[x)

f(x) = || s creciente en el intervalo (O:+ee), pues: x, = 35>x, = 1= f(3)=3>f(1)=1

* Una funcién f(x) es decreciente, en un cierto intervalo de su dominio, cuando al aumentar los
valores que adopta la variable independiente, disminuyen los valores de sus imigenes.
f(x) es decreciente & x, > x, = fix,) < fix)

f(x) = |x| es decreciente en el intervalo (-e=:0), puesix, =-1>x, =-2=f(-1) = 1 <f(-2)=2
Méaximos y minimos relativos de una funcién
En el punto en que la grifica pasa de ser creciente a ser decreciente, existe un méximo relativo.

En el punto en que la grifica pasa de ser decreciente a ser creciente, existe un minimo relativo.
Una funcidn puede tener mis de un méximo o minimo relativo.
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